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Devoir de synthese n 1

Exercice I:
Soit n € N*.

i X1 défini nar
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a. Montrer que [[(1 —e=tt) =n+1.

b. Déduire que |§(1—e nﬂ)—n-i—l

c. Montrer que TI (1 — cos(Z1)) = 1)“-
k=1

d. Déduire que lim S, = —In(2).
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Exercice I11:

-

1.

1. Montrer que ’application

ni injective, ni surjective.

2. Montrer que 'application

est injective, non surjective.
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3. Montrer que I'application
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est surjective, non injective.
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Soient g et h deux applications définies par

™ I

b RX] — R[X]

1. Montrer que Papplication g n’est pas injective.

2. Soit Q = Z agXf =g +a X +..+a,X" € R[X],n € N,
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on pose R= 73"
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B XF = ap X + B X2 4 L X
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> dans R{X] lequation: P=-XP

a. R.ésm'dre- d d’inconnue P.
b. Dédui e que go h est injective.
& SiP= ‘Z b X* € R[X], déterminer h(P) = h{ (3 h x X "), puis déduire que
k=0 =
7 n r N e
goh(P)= Y (k+ Db X*
k=0
d. Calculer go h(; +1) our tout k € N, puis déduire que goh est surjective, conclure.




